Saetning:

Tangentplanen til grafen for f i punktet P(x,, ¥, Z,) er givet ved ligningen

z =12y + fy (x0,¥0) - (x — x0) + fy’(xo;J’o) (Y = ¥o)

Bevis:

Pa figuren er grafen for f og snitkurverne for f(x, y,) og f (xo, y) tegnet med gren, mens
tangenterne til snitkurverne for f (xq,y) og f (x,y,) er tegnet med rad.

Tangenten til f (x, y,), nar x = x,, har heeldningen £, (x,, y,), mens tangent til f(x,,y), nary =
Yo, har haeldningen f (xo, o).

| punktet P(x,, Vo, Zo) er der tegnet et udsnit af en tangentplan, der har rgringspunkt i P.
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Der indfares et vilkarligt punkt Q(x, y, z) pa tangentplanen. Vi gnsker nu, at udtrykke z-
veerdien fra Q som en funktion af x og y.

Vi ser nu pa, hvordan man kan bevaege sig fra P til Q.

1) Fra P bevaeger vi os i y-aksens retning, sa vi nar 2.koordinaten for Q - altsa y. For at
komme op pa planen beveeger vi os i z-aksens retning. £ndringen i z kaldes for Az, .



2) Fra dette punkt bevaeger vi os i x-aksens retning, sa vi nar 1.koordinaten for Q - altsa x.
For at komme op til Q beveeger vi os i z-aksens retning. Denne a&endring kaldes Az,.

Nu kan z-koordinaten til Q altsa udtrykkes ved:
Z =29+ Az + Az,

Da Az; og Az, beskriver aendringerne i z-aksens retning, nar man hhv. bevaeger sig (x — x,) og
(¥ — ¥o) ud af x- og y-aksen, og de partielle afledede i P er f; (xo,yo) 08 fy (X0, ¥o), kan Az; og
Az, udtrykkes ved

Az, = fi(x0,¥0) - (x — x¢) 08 Az, = fy’(xO'yO) (Y —Yo)
Altsa kan z udtrykkes ved

z =12y + fy (x0,¥0) - (x — x0) + fy’(xo;J’o) (Y —¥o)



