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Bevis for differentiation af vigtige funktioner 2

Seaetning 5
Funktionen f(x) = x® er differentiabel med differentialkvotient f'(x) = a - x371.
Bevis

Vi omskriver funktion sdledes: f(x) = x% = (eln (x))a = eaIn(x)_

Dette er en sammensat funktion med ydre funktion p(y) = e¥ ogindre funktion q(x) = a - In(x).

Sdgeelderp’(y) =e¥ og ¢(x)=(a-n(x)) =a-(nk)) =a i

Vi differentierer nu f (x) vha. keedereglen:

1 1 x?
f'(X):P'(}’)'CI'(X)=ey-a-;:a-;-ea""("):a-—-xa:a-?:a-xa‘l

=

Sa er setningen bevist.

Szetning 6
Funktionen f(x) = a* er differentiabel med differentialkvotient f'(x) = a* - In (a)
Bevis

Vi omskriver funktion séledes: f(x) = a* = (eln (“))x = eXIn(@
Dette er en sammensat funktion med ydre funktion p(y) = e¥ ogindre funktion q(x) = x - [n(a).
Sdgeelderp’'(y) =e¥ og ¢'(x) = (x-Iln(a)) =In(a) (Husk, atln (a) er en konstant)

Vi differentierer nu f (x) vha. keedereglen:

fxX)=p' () q(x)=eIn(a) =™ .In (a) = a*In (a)

Sa er setningen bevist.
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