Hvad er matematik?1. Kapitel 4 - Eksponentielle vaekstmodeller

@velse 4.21 - bogen 5.157

Bevis for satning 5 i det generelle tilfaelde (iszer for A-niveau)

Betragt grafen for en eksponentielt voksende funktion y=h-a*.

Veelg en tilfeldig veerdi x, af den uafhasngige variable. Vi indsaetter x, i funktionsforskriften og far den

tilherende y, :

Yp=b-.a®

Vi fordobler y, til 2y, og finder det tilsvarende tal pa 1. aksen (se figur). Dette tal kaldes x, + T, , dvs. T,

er det stykke vi er gdet frem pa 1. aksen.
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2y, svarer til den X - veerdivi kalder x, +T, . Det betyder at indszettes disse tal i forskriften for funktionen,

sa stemmer ligningen. Nar vi indsaetter x, + T, i forskriften for funktionen, far vi derfor:

2y, =h.a"™"
2y, =b-a®-a"
2)y=Y,-a"
2=a"

log(2) = log(a™
log(2)=T, -log(a)

T,= log(2)
log(a)

Konklusion:

Anvend potensregel nr. 1
Udnyt, at b-a® =y,
Divider med y,

Anvend log

“log” T, ned

Isolerer T,

)

Formlen er uafhaengig af valget af startvaerdien x, . Tallet T, afhaenger kun af vaerdien af a. Tallet T, er

saledes en karakteristisk konstant knyttet til denne bestemte eksponentialfunktion, sa det har god mening,
at vi betegner den fordoblingskonstanten.



