Forskudt eksponentiel vækst, substitution
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Grøn m.fl. Hvad er matematik A? L&R
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Satning 2: Differentialligningen y'= b~ ay
Den fuldsteendige losning tl differentialligningen:
y'=b-ay, hvora og b er faste tal og a # 0

er mangden af alle funktioner med forskrift:
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hvor ¢ er en konstant. Dvs. ethvert reelt tal ¢ giver en losning.
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2. version

Vi giver her et andet bevis, hvor vi anvender substitution.
\deen er at fore situationen tilbage til det, vi kender fra saetning 1. Vi omskriver:

y'=b-ay
y=-a ( y- 2) Seet —a udenfor parentes *
Vi gennemforer nu en substitution, hvor vi erstatter y —% med en ny variabel z:
z=y- %
Differentierer vi nu z, sé far vi y', idet % er en konstant:
2= (y-2]=y
Sammenholdes dette med ligningen i (), sS4 far vi:
e =)
z=-az

Men denne ligning har vi lige lost i seetning 1, sé vi kan nu regne videre:
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z=c-¢€ Udnyt seatning 1
y—%:c e ¥ Substituer tilbage med z=y—%
y=c-e* X+% Flyt over

hvilket er den lgsning, seetningen omtaler. \\/




