Træningsark til integralregning
Opgaver med og uden hjælpemidler 

Opgave 1: Integrationsprøven
Lad funktionerne  og  være givet ved




Gør rede for at  er en stamfunktion til 


Opgave 2: Ubestemt integral

Bestem følgende integral




Opgave 3: Bestemt integral

Bestem følgende integral




Opgave 4: Stamfunktion hvis graf går igennem et punkt

En funktion  er givet ved


Bestem den stamfunktion til  hvis graf går igennem punktet 


Opgave 5: Areal af punktmængde mellem førsteaksen og graf.

En funktion  er givet ved


a) Løs ligningen .

Grafen for  og 1.aksen afgrænser i 1. kvadrant en punktmængde .

b) Bestem arealet af 

Opgave 6: Areal af punktmængde mellem grafer
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Opgave 7:  Indskudsregel
[image: Et billede, der indeholder diagram, Kurve, linje/række

Automatisk genereret beskrivelse]


På figuren ovenfor ses grafen for , samt punktmængderne  og .
Det oplyses at  og .

a) Bestem 
Opgaver kun på TI-Nspire, opgaver er til den svære side.

Opgave 8 (Volumen af et omdrejningslegeme)
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Opgave 9 (kurvelængde b opgaven)
[image: ]
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Side 3 af 7 sider
Stx matematik A Net maj 2012 side 2 af 7



Opgave 5 I en model kan en virksomheds omkostninger ved produktion af x  enheder af en bestemt 
vare beskrives ved funktionen 



2( ) 0,02 10 5000O x x x � � , 



hvor O betegner omkostningerne målt i kr. 



a)� Bestem (10)Oa , og giv en fortolkning af dette tal. 



Opgave 6 En funktion f  er givet ved 



32( ) 4f x x
x



� � ,     0x� . 



a)� Bestem en forskrift for den stamfunktion til f , hvis graf går gennem punktet (1,3)P . 



Opgave 7 To funktioner f  og g  er givet ved 



 2( ) 3 1f x x� �      og      ( ) 6 1g x x� � . 



Graferne for f  og g  afgrænser et område M , der har et areal (se figur). 



a)� Bestem arealet af M . 



Opgave 8 Af et rektangulært stykke papir med 
sidelængderne x og y (målt i cm) 
afklippes et hjørne med 
sidelængderne 3 cm og 4 cm. 



a)� Bestem areal og omkreds af det 
tiloversblevne stykke papir 
udtrykt ved x og y. 
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Stx matematik A august 2009 side�� af��� 
�����
2SJDYH����� 3n�ILJXUHQ�VHV�HW�NRRUGLQDWV\VWHP��KYRUL�



GHU�HU�LQGWHJQHW�HW�UHNWDQJXO UW�VNUnSODQ�
ABCD �RJ�HQ�ORGUHW�PDVW� FT ���
0DVWHQ�HU�IRUDQNUHW�L�VNUnSODQHW�PHG���
ZLUHU��(Q�DI�GLVVH�ZLUHU�HU�IDVWJMRUW�L�
SXQNWHW�S� RJ�HU�SDUDOOHO�PHG�YHNWRUHQ�



�
�
��



r
� ¬� ­� ­� ­�� ­� ­� ­­��� ®



G
��



D� %HVWHP�HQ�SDUDPHWHUIUHPVWLOOLQJ�IRU
OLQMHQ�JHQQHP�T�RJ�S��RJ�EHVWHP�HQ
OLJQLQJ�IRU�GHQ�SODQ��VRP�VNUnSODQHW�OLJJHU�L�



E� %HVWHP�NRRUGLQDWV WWHW�WLO� S ��RJ�EHVWHP�O QJGHQ�DI�ZLUHQ�TS�



2SJDYH����� 2P�HQ�IXQNWLRQ�F�J OGHU��DW��F �x���HU�VWDPIXQNWLRQ�WLO�



�� � �f x x x�� � ���



/LQMHQ�t�PHG�OLJQLQJHQ� � �y x�� � �HU�WDQJHQW�WLO�JUDIHQ�IRU�F��RJ�GHW�RSO\VHV��DW�
U¡ULQJVSXQNWHW�IRU�t�KDU�QHJDWLY�I¡UVWHNRRUGLQDW��



D� %HVWHP�HQ�IRUVNULIW�IRU�F�



�����
2SJDYH����� 3n�ILJXUHQ�VHV�JUDIHQ�IRU�IXQNWLRQHQ�



�� � �� ��f x x x� �



VDPW�WR�SXQNWP QJGHU�M�RJ� kM ��
3XQNWP QJGHQ�M�HU�DIJU QVHW�DI�JUDIHQ�IRU�f� 
NRRUGLQDWV\VWHPHWV�I¡UVWHDNVH�VDPW�OLQMHQ�PHG�
OLJQLQJHQ �x � ��
3XQNWP QJGHQ� kM �HU�DIJU QVHW�DI�JUDIHQ�IRU�f���
NRRUGLQDWV\VWHPHWV�I¡UVWHDNVH�VDPW�OLQMHUQH�PHG�
OLJQLQJHUQH� �x � �RJ� x k� ��KYRU� �k � ��



1nU�SXQNWP QJGHUQH�M�RJ� kM �GUHMHV������RP�
I¡UVWHDNVHQ��IUHPNRPPHU�WR�RPGUHMQLQJVOHJHPHU�PHG�
UXPIDQJ�V�RJ� kV ��



D� %HVWHP�V��RJ�EHVWHP�k��Vn� �
�kV V� ��
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Stx matematik A-net maj 2015 side 7 af  7 



Opgave 16 En funktion f er givet ved 



2 4( ) 52 43 , .6 0f x x x x+ b b= � +  



I en model danner grafen for f en kurve, der har samme form som hver af de 47 lameller, 
der udgør lampen på billedet nedenfor. Alle mål er i cm. 



a) Tegn grafen for f, og bestem lampens radius på det bredeste sted.



Det oplyses, at buelængden af grafen for en differentiabel funktion f i et interval < >�a b  kan 
bestemmes ved 



	 
21 ( )
b



a
l f x dxa= +¨ .



b) Bestem længden af pn af de 47 lameller.



(1)



(2)
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Stx matematik A-net maj 2015 side 7 af  7 



Opgave 16 En funktion f er givet ved 



2 4( ) 52 43 , .6 0f x x x x+ b b= � +  



I en model danner grafen for f en kurve, der har samme form som hver af de 47 lameller, 
der udgør lampen på billedet nedenfor. Alle mål er i cm. 



a) Tegn grafen for f, og bestem lampens radius på det bredeste sted.



Det oplyses, at buelængden af grafen for en differentiabel funktion f i et interval < >�a b  kan 
bestemmes ved 



	 
21 ( )
b



a
l f x dxa= +¨ .



b) Bestem længden af pn af de 47 lameller.



(1)



(2)
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