Integralregning
Repetitionsark 3

Delprøve 1
Ubestemt integral
Opgave 1 (maj 2023)
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Opgave 2 (december 2023)
[image: ]










Stamfunktion gennem bestemt punkt
Opgave 3 (december 2024)
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Bestemt integral
Opgave 4 (maj 2023)
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Areal under graf
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Opgave 6 (august 2024)
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Opgave 7 (august 2022)
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Areal mellem grafer
Opgave 8 (december 2022)
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Blandede opgaver
Opgave 9 (maj 2023)
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Delprøve 2
Areal og omkreds
Opgave 10 (maj 2022)
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Opgave 11 (maj 2024)
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Rumfang af omdrejningslegeme
Opgave 12 (maj 2023)
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Opgave 13 (august 2024)
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Blandede opgaver
Opgave 14 (maj 2024)
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Opgave 15 (vejledende eksamensopgave)
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Facit
Opgave 1
a) 

Opgave 2
a) 

Opgave 3
a) 

Opgave 4
a) 16

Opgave 5
a) 

Opgave 6
a) 14

Opgave 7
a) 4
b) –

Opgave 8
a) x=-1 og x=2
b) 9/2

Opgave 9
a) 

Opgave 10
a) x=0 og x=4
b) 64/3
c) k=4,79

Opgave 11
a) 
b) 

Opgave 12
a) x=0 og x=16
b) 

Opgave 13
a) x=8,2087 og x=12,7913
b) 24,698
c) 1914,75

Opgave 14
a) 14,8 m
b) 21,9 

Opgave 15
a) 16/3
b) a=1,1547
c)  og .
Udtrykket for  kan udledes ved at indsætte trekantens højde og bredde (udtrykt ved ) i formlen for arealet af en trekant. 
image3.png
En funktion fer givet ved forskriften
f(x)=x"+2x"+5.

a) Bestem den stamfunktion til £; hvis graf gar gennem punktet P(1,6).
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a) Bestem integralet

J.“ (sz + 4x) dx .
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Figuren viser grafen for funktionen f givet ved 2)
f()=4-x".

a) Bestem arealet af det farvede omrade
pa figuren.
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Figuren viser grafen for en funktion f
og et omrade M.

Nedenstaende tabel viser nogle veerdier af
funktionen f og en stamfunktion F til f.

x 1 4
fx) | 3 | 6
F(x)| 2 | 16

a) Bestem arealet af M.

)

> (1)
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Figur 1 Figur 2

En funktion fer givet ved f(x) = x’ . Grafen for f afgraenser sammen med forsteaksen i
intervallet 0 < x <2 et omrdde M, se figur 1.

a) Bestem arealet af omradet M.

Figur 2 viser grafen for f og en trekant OPQ. Koordinaterne for punkterne O, P og O
fremggr af figuren.
Grafen for fafgrenser sammen med forsteaksen i intervallet 0 <x <k et omrade M,.

b) Ger rede for, at arealet af omradet M, er halvt sd stort som arealet af trekant OPQ.
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Funktionerne f og g er bestemt ved
f()=x"-1 og g(x)=x+1.

a) Bestem koordinatsettet til hvert af
skaringspunkterne mellem grafen
for f og grafen for g.

Graferne for de to funktioner afgraenser et
omréade M, der har et areal.

b) Bestem arealet af omrédet M.

2

M
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Om en linezr funktion foplyses det, at 2)

S©=3 o [ f(x)ds=24.

Figuren viser grafen for f.
a) Bestem en forskrift for f.
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En funktion f'er givet ved
f(x)=4x"—x*.
a) Bestem nulpunkterne for f.
Sammen med forsteaksen afgraenser grafen for fet omrdde M, i ferste kvadrant.
b) Bestem arealet af M, .
En anden funktion g er givet ved
g(x)=k-x*—x’ , hvor ker et positivt tal.
Sammen med forsteaksen afgraenser grafen for g et omrade M, i forste kvadrant.

c) Bestem tallet £, sa M, far arealet 44.
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Figur 1 Figur 2
Billedkilde: Living in harmony

Figur 1 viser et foto af et vindue. Figur 2 viser en model af vinduets over- og underkant i
et koordinatsystem med enheden cm pa begge akser.
Vinduets overkant kan beskrives ved funktionen f givet ved

f(x)=0,000003-x* —0,01676- x> + 60, —52<x<52.
Vinduets underkant kan beskrives ved funktionen g givet ved
g(x)=0,000002- x* —0,01051-x* +21, —52<x<52.
a) Bestem arealet af vinduet.

b) Bestem omkredsen af vinduet.
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En funktion f'er bestemt ved

f(x)z%w/(mx—xz)«(xz—24x+l64) , 0<x<l6.
a) Les ligningen f(x)=0.
@)
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Figur 1 Figur 2

Grafen for f afgreenser sammen med forsteaksen et omrade M.

Figur 1 viser en legetgjskegle. I en model kan legetgjskeglen beskrives ved det
omdrejningslegeme, der fremkommer ved, at M drejes 360° om forsteaksen.

I modellen pé figur 2 har begge akser enheden cm.

b) Benyt modellen til at bestemme rumfanget af legetgjskeglen.
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To funktioner fog g er givet ved
f(x)==x*+22x-106 og g(x)=x"—20x+104.

Graferne for de to funktioner afgranser et omrade M i forste kvadrant.

l Bestem forstekoordinaten til hvert af skaeringspunkterne mellem grafen for f°
og grafen for g.

b) Bestem omkredsen af M.

c) Bestem rumfanget af det omdrejningslegeme, der opstar, nir M drejes 360°
om forsteaksen.
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Billedkilde: wikimedia

Ovenfor ses et billede af Priory Chapel i Saint Louis Abbey. Figuren til hgjre viser en
model af det markerede vinduesparti indlagt i et koordinatsystem med enheden meter pa
begge akser.

I'modellen afgranses vinduespartiet af grafen for funktionen 1 givet ved

13 >
f(x)= —@»(400 o =3481) | —2,95<x<2,95.
a) Bestem kurvelengden af grafen for /.

I vinduespartiet er der en rektanguler der med bredde 1,8 m og hejde 2,0 m.
Det grd omrade M pa figuren er afgrenset af grafen for /, fersteaksen og derkarmen.

b) Bestem arealet af omradet M.
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En funktion f er bestemt ved

f(x)=—x*+4.

Grafen for f og koordinatsystemets akser afgreenser i forste kvadrant en punktmaengde M,

der har et areal.

a) Bestem arealet af M.

Nér 0 < a <2, skerer tangenten til grafen for f i punktet P(a, f(a)) koordinatsystemets
akser i punkterne Q og R (se figuren). Det oplyses, at arealet af trekant OQR er en funktion

af a, som er givet ved

@ +4y

Ta)= 4a

, 0<a<2.

b) Bestem den verdi af a, der ger arealet af
trekant OQR mindst muligt.

c) Bestem koordinatsettet til hvert af punkterne
0 og R udtrykt ved a, og ger rede for, at
arealet af trekant OQR som funktion af a er
givet ved T'(a).

(2

A

R

N




image1.png
a) Bestem integralet J(ln(x) +6x)dx.
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a) Bestem integralet

Ix-cos(xz +1)dx.




