Funktioner af to variable
Repetitionsark 7

Del 1
Funktionsværdier og partielt afledede
Opgave 1 (maj 2023)
[image: Et billede, der indeholder tekst, skærmbillede, Font/skrifttype, hvid

Automatisk genereret beskrivelse]






Opgave 2 (december 2023)
[image: Et billede, der indeholder tekst, skærmbillede, Font/skrifttype, algebra

Automatisk genereret beskrivelse]




Skæring med akserne
Opgave 3 (maj 2023)
[image: Et billede, der indeholder tekst, skærmbillede, diagram, origami

Automatisk genereret beskrivelse]














Stationære punkter
Opgave 4 (december 2024)
[image: Et billede, der indeholder tekst, skærmbillede, Font/skrifttype, algebra

Automatisk genereret beskrivelse]























Opgave 5 (maj 2022)
[image: Et billede, der indeholder tekst, kvittering, Font/skrifttype, skærmbillede

Automatisk genereret beskrivelse]








Opgave 6 (maj 2024)
[image: Et billede, der indeholder tekst, Font/skrifttype, kvittering, algebra

Automatisk genereret beskrivelse]




Delprøve 2
Opgave 7 (maj 2024)
[image: Et billede, der indeholder tekst, skærmbillede, Font/skrifttype, kvittering

Automatisk genereret beskrivelse]

Opgave 8 (maj 2022)
[image: Et billede, der indeholder tekst, Font/skrifttype, skærmbillede, hvid

Automatisk genereret beskrivelse]

Opgave 9 (maj 2024)
[image: Et billede, der indeholder tekst, Font/skrifttype, kvittering, hvid

Automatisk genereret beskrivelse]



Opgave 10 (maj 2023)
[image: Et billede, der indeholder skærmbillede, tekst, diagram, grafisk design

Automatisk genereret beskrivelse]
Opgave 11 (december 2023)
[image: Et billede, der indeholder tekst, Font/skrifttype, hvid, kvittering

Automatisk genereret beskrivelse]












Opgave 12 (august 2020)
[image: Et billede, der indeholder tekst, skærmbillede, udendørs

Indhold genereret af kunstig intelligens kan være forkert.]

Opgave 13 (august 2024)
[image: Et billede, der indeholder tekst, skærmbillede, Font/skrifttype, algebra

Automatisk genereret beskrivelse]
















Facit
Opgave 1
a) 6
b) 

Opgave 2
a) 4
b) 

Opgave 3
a) 18
b) (2,0,0) og (-2,0,0)

Opgave 4
a) 
b) x=2 og y=1

Opgave 5
a) (-1, 0, -1)
b) Lokalt minimum

Opgave 6
a) a=3 og b=12

Opgave 7
a) –
b) [image: Et billede, der indeholder Font/skrifttype, tekst, Grafik, hvid

Indhold genereret af kunstig intelligens kan være forkert.]



Opgave 8
a) –
b) (4,1,4)
c) –

Opgave 9
a) (-1,1,4) og (1,1,0)
b) (-1,1,4) er et saddelpunkt og lokalt minimum i (1,1,0).

Opgave 10
a) A(-1,0,e), B(0,0,1) og C(1,0,e) 
b) 4,142

Opgave 11
a) De er ikke ortogonale

Opgave 12
a) 2,5
b) [image: Et billede, der indeholder Font/skrifttype, tekst, Grafik, håndskrift

Indhold genereret af kunstig intelligens kan være forkert.]
c) Ligningen for niveaukurven kan omskrives til . Sammenlignes med den generelle ligning for en cirkel (formel 73), kan vi aflæse, at niveaukurven er en cirkel med centrum i (0,0) og radius 5. Omkredsen af cirklen er 31,42, og derfor går vandrerne 31,42 km.

Opgave 13
a) –
b) k=-10 og k=2



image3.png
Figuren viser grafen for funktionen f givet
ved f(x,y)=x"+2)y" —4.
I Bestem f(2,3).

b) Bestem koordinatszttet til hvert af
skaeringspunkterne mellem grafen
for fog x-aksen.





image4.png
Om en funktion f af to variable oplyses det, at de partielt afledede er bestemt ved
Flxy)=2x+y-5
1/ y)=x—4y+2
8) Bestem V/(3.5).

Funktionen f har netop ét stationzrt punkt P.
b) Bestem x-koordinaten og y-koordinaten til punktet P.




image5.png
En funktion f af to variable er givet ved
f,y)=x>+" +2x.
Det oplyses, at f har ét stationzrt punkt.

a) Bestem koordinatszttet til det stationzere punkt.

b) Bestem arten af det stationaere punkt.




image6.png
En funktion faf to variable er givet ved
fy)=a-xy-x'=b-y,

hvor a og b er konstanter.

Det oplyses, at /" har et stationaert punkt P(2,1, /(2,1)).

a) Bestem konstanterne @ og b.




image7.png
En funktion faf to variable er givet ved

Feo)= ln[y’—y”J A

X +x+1
I Tegn grafen for /1 grafvinduet [-3;3]x[-3;3]x[-3;3].
b) Bestem V/£(1,3).




image8.png
En funktion f'af to variable er givet ved
f(x,p)=x>—8x—y* +2y+19.
a) Tegn grafen for /i grafvinduet [-5;10]x[-5;10]x[-5;10].
Grafen for f har et saddelpunkt i P(x,,,, f (X, ¥,))-

b) Bestem koordinatsattet til P.

c) Ger rede for, at enhver snitkurve for f'i x-retningen bliver en parabel,
nar y holdes fast.




image9.png
En funktion f* er givet ved
S, p)=x’+y" =3x-2y+3.
Funktionen /" har to stationzre punkter.

a) Bestem koordinatsattet til hvert af de to stationare punkter.

b) Bestem arten af hvert af de to stationare punkter.




image10.png
Figuren viser grafen for
funktionen f givet ved

Slry)y=em @t

Funktionen f* har tre stationzre
punkter 4, B og C.

a) Bestem koordinatsattet
til hvert af punkterne
A4,BogC.

b) Bestem lengden af snit-
kurven fra punktet A4 til
punktet B.





image11.png
En funktion f'af to variable er givet ved
fp)=y +x* +x-y—4y.

7
a) Underseg, om gradienten V/(1,2) og vektoren [ 3] er ortogonale.




image12.png
A

Foto: www.colourbox di

I en model kan toppen af et bjerg beskrives som
grafen for en funktion fgivet ved forskriften

f(x,y)==0,1-x"—=0,1-y" +5,
hvor f(x,y)>0, oghvor alle mal er i km.
B a) Bestem f(3,4).
b) Bestem gradienten nar x = 3 og y = 4, og giv en fortolkning af resultatet.

Figuren viser modellen af bjerget med niveaukurven f(x,y)=2,5 indtegnet i xy-planen.
En gruppe vandrere gar én gang rundt om bjerget i 2.5 kilometers hejde.

¢) Argumentér for, at niveaukurven f(x,y)=2,5 er en cirkel med radius 5 og bestem,
hvor langt vandrerne gar.




image13.png
En funktion f af to variable er givet ved
f,y)=x"—x-y-2y+5.
I Tegn grafen for /i grafvinduet [~15;15]x[~15:15]x[~10;20].
Betragt snitfunktionen bestemt ved
f(x,k)=x"—x-k—2k+5, hvor ker et tal.

b) Bestem de veerdier af &, for hvilke ligningen f'(x,k) =0 har netop én lesning.
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image1.png
En funktion f'af to variable er givet ved
Sy =2"-y=3y"
a) Bestem f(3,1).

b) Bestem f/(x,y).




image2.png
En funktion faf to variable er givet ved
fy)=2x"y+Tx-y.
l Bestem f(1,-3).

I Bestem f,'(x,).




