Lidt om tallene og intervaller...

Fra "Laerebog i matematik A1 stx”, Systime.

Talaksen

De reelle tal kan vi illustrere ved en tallinje, hvor ethvert punkt repraesenterer et
tal.

Som udgangspunkt tegner vi en linje og vaelger et punkt, som svarer til tallet 0.
Desuden vaelger vi en enhed, som vi benytter til at afsaette de hele tal med, som

vist pa figur 1.1.1.

Endelig tegner vi en pil pa tallinjen, som angiver den retning, hvori tallene vokser.
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Figur 1.1.1 Den reelle tallinje

Tegnet oo kalder vi uendelig, og her betyder tegnet, at tallinjen fortseetter
uendeligt langt ud til begge sider.

De reelle tal R omfatter de naturlige tal
N={1,23 ..}
de hele tal

Z={.,-3,-2,-1,01,23, .}



de rationale tal (}, dvs. breker med hel taeller og naevner, f.eks.
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og endelig de irrationale tal, dvs. de reelle tal, der ikke er rationale.

De naturlige tal er ogsa hele tal, og de hele tal er ogsa rationale tal. Tallet —3 kan

vi f.eks. skrive som
6
_3 —
2

De irrationale tal er de tal, som vi ikke kan skrive som en brgk bestdende af hele
tal i bade teeller og neevner. F.eks. er v/2, —v/7, 7 og % irrationale tal.

Et rationalt tal har en decimalbrekfremstilling, der er endelig eller periodisk.

F.eks. er

1 12
— =0,0625 og — =1,714285
16 K

rationale tal.

Et irrationalt tal har en uendelig, ikke-periodisk decimalbreksfremstilling.



Intervaller

Vi arbejder ofte med en udvalgt del af de reelle tal. Hertil svarer linjestykker og

halvlinjer pa tallinjen.

F.eks. svarer alle tallene fra og med —1 til og med 5 til linjestykket vist pa
figur 1.1.2.
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Figur 1.1.2

Maengden af tal svarende til linjestykket skriver vi kort
[-1:5]
og vi kalder det det lukkede interval fra —1 til 5. Intervallet svarer til de reelle tal,
der opfylder, at
—1<x<5H
Tallene —1 og 5 kalder vi intervallets endepunkter, og det venstre endepunkt skal

altid veere det mindste tal.

Nar en intervalklamme vender vak fra et tal, er tallet ikke med i intervallet.

Saledes svarer intervallet

[-2; 7]



til alle reelle tal mellem —2 og 7, hvor —2 skal medregnes, mens 7 ikke skal
medregnes. Altsa de tal x, der opfylder, at

—2<x<7

Figur 1.1.3

At vi ikke skal medtage tallet 7, viser vi ved at lave en ikke-udfyldt bolle i tallet 7.

Linjestykker pa en tallinje svarer til begreensede intervaller, hvor tallene i
intervallet ligger mellem intervallets endepunkter.

Halvlinjer pa en tallinje svarer til ubegreensede intervaller.
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Figur 1.1.4

Halvlinjen pa figur 1.1.4 svarer til tallene, der hgjst er 2, dvs. til de tal x, der
opfylder, at

x <2



Her er der ingen nedre graense for, hvor sma tallene kan blive, og det viser vi ved
at bruge —oo som "endepunkt". Vi kan derfor opskrive det interval, som

halvlinjen svarer til, som
] —o0; 2]

Halvlinjen svarende til intervallet | — 4; oo [, dvs. de tal x, der opfylder, at

x > —4, er vist pa figur 1.1.5.

Figur 1.1.5

Leeg meerke til, at intervalklammen altid skal vende veek fra —0o og oc, da disse

symboler ikke er tal.

Intervallet [ —3; 7| omtaler vi som det Jukkede interval fra og med —3 til og med
7.

Intervallet ] — 3; 7 [ omtaler vi som det dbne interval fra —3 til 7.

Det lukkede interval fra —oc tilog med 1 er | — oo; 1], og det dbne interval fra 4

tiloc er]4; ool.

Endelig opfatter vi de reelle tal R som intervallet | — oc; ool.



