B e Ste mt inte gl'ati on (fra "Laerebog i matematik A3 stx”)

Definition 1.5.1 (Det bestemte integral)

Antag, at f er kontinuert pa intervallet /, og at a, b € I.

Det bestemte integral fra a til b definerer vi som

fb f(x)dx = F(b) — F(a)

hvor F er en stamfunktion til f.

Tallene a og b kalder vi greenserne, a kalder vi nedre greense og b den avre greense.

Bemaerk, at vi ikke forudsaetter noget om, hvilket af tallene a og b der er starst.

I modsatning til det ubestemte integral er det bestemte integral et tal, og dette
tal afhanger ikke af integrationskonstanten k for den valgte stamfunktion. Da vi

nemlig kan skrive enhver stamfunktion til f som
G(x) = F(x)+ k
sa er

G(b) — G(a) = F(b) + k — (F(a) + k)
= F(b) + k — F(a) — k
= F(b) — F(a)

Vi far altsa den samme verdi for det bestemte integral uanset valget af k.



Nar vi skal udregne et bestemt integral, bestemmer vi ferst en stamfunktion
F(x) til f(x), og dernaest angiver vi stamfunktionen i kantede parenteser

sammen med greenserne

] T ax = [FO1E = F(b) — F(a)

Eksempel 1.5.1

/_W sin(x) dx = [~ cos(x)], "
0

= —cos(—m) — (— cos(0))

/._1 L 4x = [In(|x)] =3
Joox 2
=1In(1) — In(2) = — In(2)



