Genopfriskning - vektorer i planen
Vejledning
Bygger på
· https://matbhtx.systime.dk/?id=38 
· Formelsamlingen
Materiale
[image: ]
Punkter er placeringer i planen, vektorer er objekter med længde og retning, enten med (kartesiske) koordinater eller polære koordinater
[image: A math equation with black text

Description automatically generated with medium confidence]
Fra kartesiske til polære og omvendt
[image: A math equations on a white background

Description automatically generated]
(i (102) bliver man nødt til at tage højde for i hvilken del af koordinationssystemet man er)
Specielle vektorer
[image: A white paper with black squares and numbers

Description automatically generated with medium confidence]
Skalarproduktet
Finde vinkel imellem vektorer og teste om de er vinkelrette på hinanden (sætning skal kunne bevises)
[image: A math equations and formulas

Description automatically generated with medium confidence]

Determinant
[image: ]
Eller , til at finde areal af parallelogram udspændt af 2 vektorer
[image: Determinant (Matematik B, Vektorer i 2D) – Webmatematik]
Arbejde med vektorer i WordMat
https://sites.google.com/view/hpginfo/start/matematik-resourcer/videovejledninger-wordmat 
Projektion af vektor på en anden vektor
[image: A diagram of a triangle

Description automatically generated]
[image: A math equations and numbers

Description automatically generated with medium confidence]
(skal kunne bevises)
[image: A math equations and formulas

Description automatically generated with medium confidence]
Afstand mellem linje og punkt
Det kendte punkt  og den rette linje 
[image: A diagram of a line with a point and a point

Description automatically generated with medium confidence][image: A math equation with black text

Description automatically generated with medium confidence]
Skal kunne bevises
Linjen på 3 forskellige måder
· Forskrift: 
[image: A diagram of a triangle

Description automatically generated]
· Ligning: ,  er normalvektor (tværvektor) på linjen,  hvor   er kendt punkt på linjen
· Parameterfremstilling: ,  er kendt punkt på linjen og  er retningsvektor
Man skal kunne skifte i mellem alle repræsentantformer 
Opgaver
Dette er opgaver som skal regnes i hånden, men du kan dobbelttjekke dine svar i WordMat/GeoGebra
Opgaver areal udspændt af vektorer
a)
[image: A math equation with numbers and symbols

Description automatically generated]
b)
[image: A math equation with numbers and a square in center

Description automatically generated]
c)
[image: ]
Opgaver, bestemme t så arealet kan findes
a)
[image: A math equation with black text

Description automatically generated]
b)
[image: ]
c)
[image: A math equation with numbers

Description automatically generated with medium confidence]
Opgaver Ortogonale vektorer
a)
[image: ]
b)
[image: ]
c)
[image: ]
Opgaver parallelle vektorer
a)
[image: A math equation with numbers and symbols

Description automatically generated]
b)
[image: A math equation with a number of letters

Description automatically generated with medium confidence]
c)
[image: ]
Opgaver finde projektion af vektor på vektor (med hjælpemidler)
a)
For vektorerne  og   find  og 
b)
For vektorerne  og   find  og 
c)
For vektorerne  og   find  og 
Opgaver finde afstand fra punkt til linje (med hjælpemidler)
a)
For afstanden mellem punktet  og linjen med forskriften 
b)
For afstanden mellem punktet  og linjen med forskriften 
c)
For afstanden mellem punktet  og linjen med forskriften 
Opgaver linjens forskellige repræsentationsformer 
a) Find den manglende information
	
	forskrift
	ligning
	Parameterfremstilling

	
	
	
	

	
	
	
	

	
	
	
	


b) Linje har normalvektoren  og kendt punkt (4, -1). Find parameterfremstillingen
c) Linje har retningsvektoren  og kendt punkt (1, 1). Find forskriften

Typiske eksamensopgaver 
Opgave uden hjælpemidler
En vektor  er givet ved de polære koordinater   (10; 30). 
a) Forklar hvad tallene 10 og 30 fortæller om  og skitsér en repræsentant for . 
b) Giv et overslag over de kartesiske koordinater for a  som heltal.
Opgave uden hjælpemidler
[image: A math equation with numbers and symbols

Description automatically generated with medium confidence]
Opgave uden hjælpemidler
[image: A white paper with black text

Description automatically generated]
Opgave med hjælpemidler
[image: Et billede, der indeholder tekst, diagram, skærmbillede, linje/række

Indhold genereret af kunstig intelligens kan være forkert.]
Opgave med hjælpemidler
[image: Et billede, der indeholder tekst, skærmbillede, diagram, linje/række

Indhold genereret af kunstig intelligens kan være forkert.]
image5.png
Skalarprodukt (prikprodukt)

Ortogonale vektorer

hvor v er vinklen mellem vektorerne

ilbeiab=0
To (egentlige) vektorer er ortogonale, hvis og kun
hvis deres skalarprodukt er 0

(106)

(107)

(108)

(109)




image6.png




image7.png
i [ 1det(@B)|
a

S





image8.png
Figur5.26
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Om to egentlige vektorer & og b gaelder, at projektionsvektoren:
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Om to egentlige vektorer & og b geelder, at leengden af
projektionsvektoren:
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Figur5.23
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To vektorer i planen er givet ved

9

Bestem arealet af det parallelogram, som @ og b udspznder.
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To vektorer i planen er givet ved

Bestem arealet af den trekant, som @ og b udspander.
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To vektorer i planen er givet ved

Bestem arealet af den trekant, som @ og b udspander.
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To vektorer @ og b i planen er givet ved

(e (2
()=
hvor ¢ er et tal.

Bestem de veerdier af ¢ hvor arealet af parallelozrammet udspandt af @ og b er 8
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To vektorer @ og b i planen er givet ved

2\ . (6
(%))
hvor ¢ er et tal.

Bestem de vaerdier af ¢ hvor arealet af parallelogrammet udspaendt af @ og b er 20
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To vektorer @ og b i planen er givet ved

(D e (5
()=
hvor ¢ er et tal.

Bestem de veerdier af ¢ hvor arealet af parallelozrammet udspandt af @ og b er 6
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Bestem tallet ¢, s vektorerne @ = (
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Bestem tallet ¢, si vektorerne @ = (
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Bestem tallet ¢, s vektorerne @ = (
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A 2
Bestem tallet ¢, si vektorerne @ = ogh= er parallelle.
t+d —t—1
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Bestem tallet ¢, s vektorerne @ = (
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Bestem tallet ¢, si vektorerne @ = - 2) e parallelle.
—4t—-3 t+1
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a) Hvilke af folgende vektorer stir vinkelret pa hinanden?

of) 5-() ) -
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) Tegn en reprasentant for en Vektor, der opfylder folgende:
o Vektorreprasentanten har begyndelsespunkt i (1,2)

« Vektorrepraesentanten har en lengde pi 5

o (-6
o Vektorreprsentanten er ortogonal med vektoren b :[ N )
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Opgav# Vektorbestemt trekant og afstandsberegning
Du far oplyst tre punkter i planen:

SA=(1,2)
-B=(54)
-c=(3,7)
Trekant ABC og punkt D
7 R
— AC
— &
6
5
4
3
2
1 o
1 2 3 4 5
Delopgaver:

1. Bestem vektorerne 4B , AC og BC.

2. Beregn lengden af vektorerne.

3. Bestem vinklen mellem vektorerne AB og AC

4. Undersag om trekanten ABC er retvinklet, ligebenet eller noget andet.
5. Beregn arealet af trekanten ved hjzlp af vektorer.

6. Bestem enhedsvektoren i samme retning som AB.

7. Find afstanden fra punktet D = (4, 1) til linjen gennem AC.

Brug CAS-varktgj. Dokumentér dine metoder og vurder resultaternes ngjagtighed.
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Opgave : Linjer og projektioner i planen
To vektorer er givet:

"i:(—?’z)
()

Vektorer a og b

-
-

Delopgaver:

1. Beregn skalarproduktet d - b.

2. Bestem vinklen mellem vektorerne.

3. Beregn projektionen af @ pa b.

4. Tegn vektorerne og projektionen i CAS vaerktaj.

5. Bestem en parameterfremstilling for linjen gennem punktet P = (2, 3) med samme retning
som d.

6. Find skaringspunktet mellem denne linje og linjen gennem punktet Q = (1, 1) med
retning b.

7. Diskutér hvordan vektorprojektioner kan anvendes i tekniske eller fysiske
sammenhznge.




image1.png
Kartesiske koordinater
v,
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Polzre koordinater

=(dl.e)

hvor |ger lengden af vektoren d, og 6 er vinklen

fra vektoren til x-aksen milt i positiv
omlobsretning.
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Lengde

Retningsvinkel

Vektorens kartesiske koordinater
ud fra de polere koordinater
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(103)
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Enhedsvektor i @’s retning (104)

Tvaervektor (105)





